
5.091. Найдите экстремумы функции 3 23 9 4y x x x= − − − . 
 

23 6 9y x x′ = − − . 
 
Решим уравнение 

2 1,
0 3( 2 3) 0

3.
x

y x x
x
= −⎡′ = ⇔ − − = ⇔ ⎢ =⎣

 

 
 
 
 
 
 
 

max ( 1) 1y y= − = , 

min (3) 31y y= = − . 
 
Ответ: минимум: 31− , максимум: 1. 
 
5.092. Найдите экстремумы функции 3 26 15 1y x x x= − + + + . 
 

23 12 15y x x′ = − + + . 
 
Решим уравнение 

2 1,
0 3( 4 5) 0

5.
x

y x x
x
= −⎡′ = ⇔ − − − = ⇔ ⎢ =⎣

 

 
 
 
 
 
 
 

min ( 1) 7y y= − = − , 

max (5) 101y y= = . 
 
Ответ: min 7y = − , max 101y = . 
 
5.093. Найдите точки экстремума функции sin cosy x x= −  на промежутке [0; ]π . 
 

cos siny x x′ = + . 
 
Решим уравнение 

0 cos sin 0 1 tg 0y x x x′ = ⇔ + = ⇔ + = ⇔  

tg 1 ;
4

x x k kπ
⇔ = − ⇔ = − + π ∈ . 

 
 
 
 
 
 
 
 

x
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−



На промежутке [0; ]π  есть только одна точка экстремума: max
3
4

x π
= . 

Ответ: 3
4
π  — точка максимума. 

 
5.094. Найдите точки экстремума функции cos siny x x= −  на промежутке [0; 2 ]π . 
 

sin cosy x x′ = − − . 
 
Решим уравнение 

0 sin cos 0 tg 1 0y x x x′ = ⇔ − − = ⇔ − − = ⇔  

tg 1 ;
4

x x k kπ
⇔ = − ⇔ = − + π ∈ . 

 
 
 
 
 
 

 
 
На промежутке [0; 2 ]π  расположены две точки экстремума, соответствующие значениям 1k =  
и 2k = . 

 

Ответ: min
3
4

x π
= , max

7
4

x π
= . 

 
5.095. Найдите экстремумы функции sin 3 cosy x x= −  на промежутке [0; ]π . 
 

cos 3 siny x x′ = + . 
 
Решим уравнение 

0 cos 3 sin 0 1 3 tg 0y x x x′ = ⇔ + = ⇔ + = ⇔  
1tg ;

63
x x k kπ

⇔ = − ⇔ = − + π ∈ . 

 
 

 
 
 
 
 

 

Искомый максимум 5 5 1 3sin 3 cos 3 2
6 6 2 2

y
⎛ ⎞π π

= − = − − =⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

. 

Ответ: 2 – максимум функции. 
 
5.096. Найдите экстремумы функции 3 sin cosy x x= +  на промежутке [0; 2 ]π . 
 

3 cos siny x x′ = − . 
 
Решим уравнение 

0 3 cos sin 0 3 tg 0y x x x′ = ⇔ − = ⇔ + = ⇔  
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y



tg 3 ;
3

x x k kπ
⇔ = − ⇔ = + π ∈ . 

 
 

 
 
 

 
 
 

max
1 13 2

3 23
y y π⎛ ⎞= = ⋅ + =⎜ ⎟

⎝ ⎠
, 

min
4 3 13 2
3 2 2

y
⎛ ⎞π⎛ ⎞ ⎛ ⎞= = ⋅ − + − = −⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠

. 

 
Ответ: min 2y = − , max 2y = . 
 
5.097. Найдите точки экстремума функции 2 xy x e−= + . 
 

1 2 xy e−′ = − . 
 
Решим уравнение 

1 10 1 2 0 ln
2 2

x xy e e x− −′ = ⇔ − = ⇔ = ⇔ − = ⇔  

1ln ln 2
2

x x⇔ = − ⇔ = . 

 
 

 
 
 
 

 
Таким образом, точка минимума — ln 2x = . 
 
Ответ: min ln 2x = . 
 
5.098. Найдите точки экстремума функции 2 3 xy x e−= + . 
 

2 3 xy e−′ = − . 
 
Решим уравнение 

2 20 2 3 0 ln
3 3

x xy e e x− −′ = ⇔ − = ⇔ = ⇔ − = ⇔  

2 3ln ln
3 2

x x⇔ = − ⇔ = . 
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Ответ: 3ln
2

 — точка минимума. 

 
5.099. Найдите экстремумы функции 2 xy x e= − + . 
 

1 2 xy e′ = − + . 
 
Решим уравнение 

1 10 1 2 0 ln ln 2
2 2

x xy e e x x′ = ⇔ − + = ⇔ = ⇔ = ⇔ = − . 

 
 
 
 
 
 
 

ln 2
min

1( ln 2) ( ln 2) 2 ln 2 2 ln 2 1
2

y y e−= − = − − + = + ⋅ = + . 

 
Ответ: ln 2 1+  — минимум функции. 
 
5.100. Найдите экстремумы функции 3 2 xy x e−= − − . 
 

3 2 xy e−′ = − + . 
 
Решим уравнение 

3 30 3 2 0 ln
2 2

x xy e e x− −′ = ⇔ − + = ⇔ = ⇔ − = ⇔  

3 2ln ln
2 3

x x⇔ = − ⇔ = . 

 
 
 
 
 
 
 
 

2 3ln ln
3 2

max
2 2 3 3 3 3ln 3ln 2 3ln 2 3ln 2 3ln 3
3 3 2 2 2 2

y y e e
−⎛ ⎞= = − − = − = − ⋅ = −⎜ ⎟

⎝ ⎠
. 

 

Ответ: 33ln 3
2
−  — максимум функции. 
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